
Esercitazione 4

Serafina Lapenta

(1) Scrivere in forma estesa e calcolare, dove possibile, le seguenti sommatorie
e produttorie:
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(2) Scrivere le seguenti espressioni usando la sommatoria o produttoria adeguata:
(a) 1 + (−1) + 1 + (−1) + 1 + (−1)
(b) 1 + 3 + 5 + 7 + 9 + 11 + 13 + 15
(c) 7 · 7 · 7 · 7 · 7 · 7 · 7
(d) 1 + (−2) + 3 + (−4) + 5 + (−6) + 7 + (−8)
(e) 2 · 4 · 6 · 8 · 10
(f) 1 · 5 · 9 · 13 · 17

(3) Scrivere le somme ed i prodotti seguenti utilizzando soltanto una somma-
toria o produttoria.

a0 +
n+1∑
i=1

ai = ...

3∑
k=0

ak +
n∑

k=4

ak = ...

m∑
k=n+1

ak +
n∑

k=1

ak = ...
1

10

10∏
m=1

m = ...

∏10
k=1 2k∏3
k=1 2k

= ...

∏2n+1
k=1 3k∏n
k=1 3k

= ...

1



2 SERAFINA LAPENTA

(4) Consideriamo la successione di insiemi {An}+∞n=1. Per ogni n ∈ N, definiamo:

En =
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+∞⋃
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Si verifichi che le successioni {En}+∞n=1 e {Fn}+∞n=1 sono ben definite (cioè,
definite in maniera sintatticamente coerente) e si stabilisca se soddisfano le
seguenti proprietà:

∀n ∈ N, En ⊆ En+1; ∀n ∈ N, Fn+1 ⊆ Fn.

(5) Sia {En}+∞n=1 una sequenza di poligoni nel piano. Indichiamo con |En| l’area
del poligono En. Quindi En è un poligono, mentre |En| è un numero reale
positivo. Di ciascuna delle seguenti relazioni discuterne la coerenza sintat-
tica e la verità.∣∣∣∣∣

n∑
i=1

Ei

∣∣∣∣∣ =
n∑

i=1

|Ei| ;

∣∣∣∣∣
n⋃

i=1

Ei

∣∣∣∣∣ =
n∑

i=1

|Ei| ;

n⋃
i=1

Ei ≤
n+1⋃
i=1

Ei;

∣∣∣∣∣
n∑

i=1

Ei

∣∣∣∣∣ ⊆
∣∣∣∣∣
n+1∑
i=1

Ei

∣∣∣∣∣ .
(6) Dimostrare, usando il pricipio di induzione, che per ogni n ≥ 1 si ha

12 + 22 + 32 + . . . + n2 =
n(n + 1)(2n + 1)
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