
Logica AdP - simulazione esame 2

12/12/2024

Esercizio 1 (6 Punti)
Sia m un numero intero. Quali delle seguenti condizioni sono necessarie affinché m sia un
numero pari? E quali sono sufficienti?

(a) che m sia un multiplo di 4.

(b) che m divida 10.

(c) che m sia divisibile per 2.

(d) che m sia maggiore di 0.

Esercizio 2 (5 Punti)
Stabilire se le seguenti proposizioni sono tautologie, contraddizioni o formule soddisfacibili.

(a) (p ∧ (q → r))→ (q ∨ r);

(b) ((p ∨ q)→ r)→ ((p→ r) ∧ (q → r));

(c) (p→ q) ∨ (¬q → ¬p).

Esercizio 3 (6 Punti)
Negare le seguenti affermazioni, scrivendo la negazione nel linguaggio naturale nella maniera
più esplicita e informativa possibile.

(a) La somma dei numeri a e b è minore di 10.

(b) Se y è un numero razionale, allora è anche un numero reale.

(c) La matrice A non è invertibile.

(d) Esiste un numero intero n tale che n2 − 4n + 3 = 0.

(e) Ogni funzione continua su [0, 1] è anche limitata.

(f) Il triangolo ha un’area compresa tra 20 e 50.

Esercizio 4 (3 Punti)
Siano {xn}∞n=1 e {yn}∞n=1 due successioni di numeri reali, e siano {Xn}∞n=1 e {Yn}∞n=1 due
successioni di insiemi.
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Di ciascuna uguaglianza dire se è sintatticamente corretta, motivando la risposta:

m⋂
n=1

Xn = Ym+2 (1)

k∏
n=1

xn =
+∞∑
n=k

yn (2)

+∞⋃
n=1

Xn =
+∞∑
n=1

Yn (3)

Esercizio 5 (4 Punti)
Siano A = {x ∈ Z | x > 10} e B = {x ∈ Z | ∃k ∈ Z (x = 2k + 1)}.
(a) Fare esempi di interi che appartengono ad A ed interi che non appartengono ad A.

(b) Fare esempi di interi che appartengono a B ed interi che non appartengono a B.

(c) Scrivere A ∩B = {x ∈ Z | ...}.

Esercizio 6 (6 Punti)
Un sottoinsieme X di N è detto cofinito se il complementare di X in N è finito.

(a) Fare esempi di insiemi cofiniti e esempi di insiemi che non sono cofiniti.

(b) I numeri pari sono cofiniti?

(c) I numeri che non dividono 100 sono cofiniti?

(d) Se Y è cofinito l’insieme {2 · n | n ∈ Y } è cofinito?

(e) L’unione di due insiemi cofiniti è cofinita?

(f) L’intersezione di due insiemi cofiniti è cofinita?
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